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Bài 1 
RÚT GỌN CĂN THỨC 
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I/ Rút gọn căn thức dạng yx   

 Để loại bỏ căn bậc hai và thực hiện rút gọn trong biểu thức ta dùng hằng đẳng 

thức   222
2 bababa   hoặc   222

2 bababa   

Ví dụ 1: Rút gọn căn thức A = 56145614   

Để rút gọn ta biến đổi biểu thức trong căn về dạng (a+b)2 hoặc (a-b)2 

A = 5.3.2145.3.214   = 55.3.2955.3.29   

= 
2

2
2

2 55.3.2355.3.23   =  22 53)53(   

= 3+ 5  +3- 5  = 6 

Bài tập : 

Rút gọn các biểu thứcsau 

1/ A = 324324   

 Giải  

A=  22 13)13(13231323  = 321313   

2/ B = 
26

324




 

 Giải  

B = 
2

1

)13(2

13

26

1323










 

3/ C = 347347    ĐS : 32  

4/ D = 549      ĐS : 52   

5/ E = 312213612    ĐS : 3  

 

Ví dụ 2: Rút gọn căn thức 

A = 215215   

Ta biến đổi biểu thức trong căn về dạng a2 + 2ab + b2 tuy nhiên trong căn chưa có số 

hạng 2ab nên ta nhân thêm 2 vào cả tử và mẫu của căn thức. 

 Giải  

A = 
2

21210

2

21210 



 = 

2

3737

2

33.7.27

2

33.7.27 






=

14
2

72
  

Bài tập : Rút gọn các biểu thức sau 

1/ A=    154610154   

 Giải  

A =   
2

1528
610154


  =    3152535154   

=    3535154  =   1528154   = 




 

2
2 1542 =2 

2/ B = 32154154   
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 Giải  

B = 
2

32415281528 
=

   
2

133535 
 

=
2

13 
 

3/ A = 202532 




     ĐS: 53  

4/ A =   2153212   ĐS: 34  

II/ Rút gọn biểu thức có chứa căn dưới mẫu 

Vd : Rút gọn biểu thức 

A = 
738

2

27

6





 

Để bỏ căn dưới mẫu ta nhân cả tử và mẫu cho lượng liên hiệp của mẫu 

27   có lượng liên hiệp là 27   

738   có lượng liên hiệp là 738   

(áp dụng hằng đẳng thức (a-b)(a+b) = a2 – b2   ) 

 Giải  

A = 
 

  
 

  738738

7382

2727

276









= 

   
6364

7382

47

276









 

=   7616272   =    273272  = 1773472   

Bài tập : Rút gọn các biểu thức sau 

B = 
21

2

2

232

23

228










 ĐS: -1 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

BÀI 

2 RÚT GỌN BIỂU THỨC 
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Vd1: cho biểu thức P = 
yxxy

xyyx



 1
:  

a/ Tìm điều kiện xác định của P 

b/ Rút gọn biểu thức P 

c/ Tính giá trị của P ,biết x= ;12   y = 249   

 Giải  

a/ Để xác định điều kiện của biểu thức ta chú ý đến biểu thứctrong căn 

 A ≥ 0 và mẫu số ≠ 0 

Điều kiện 





















0

0.

0

0

yx

yx

y

x
















yx

y

x

0

0

 

b/ 
 

yxxy

yxxy
P






1
:  =    yxyxyx   

c/ Thay x = 12  ; y = 249   ta có  

212212)122(1224912 2   

Bài tập : Rút gọn các biểu thức sau 

1/  Cho biểu thức A = 
1

1
:

1

1

1
















 xx

xx

xxx
 

a/ Tìm điều kiện xác định của A 

b/ Rút gọn biểu thức A 

c/ Tìm x sao cho A < 0 

 Giải  

a/ Điều kiện 

























01

01

0

01

0

xx

xx

xx

x

x

  x > 0 

b/ A = 
  1

1

1

1










xx

xx

xx

x
= 

 






 






 

1

11

3

3

xx

xx

 = 
x

x 1
 

c/ Tìm x sao cho A <0 

A = 
x

x 1
< 0 vì x > 0 nên ta có : 1101  xxx  

Vậy 0 < x < 1 

2/ Cho biểu thức B = 
x

x

x

x

xx

x















3

12

2

3

65

92
 

a/ Tìm điều kiện xác định của B 

b/ Rút gọn biểu thức B 

c/ Tìm các giá trị nguyên của x để B nhận các giá trị nguyên 
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ĐS: 

a/ x ≥ 0 ; x ≠ 4; x ≠ 9. 

b/ B =
3

1





x

x
 

c/ B = 1 + 
3

4

x
 các giá trị nguyên của x là x = 1; 16; 25; 49. 

3/ Cho biểu thức  

C = 






























 1

2

1

1
:

1

22

1

1

xxxxxx

x

x
 

a/ Tìm điều kiện xác định của C 

b/ Rút gọn biểu thức C 

c/ Tìm x để C <1 

d/ Tìm x để C nhận giá trị nhỏ nhất 

ĐS: 

a/ đk 








1

0

x

x
 

b/ C = 
1

1





x

x
 

c/  Tìm giá trị của x để C <1 

x ≥ 0 và x ≠ 1 

d/ Giá trị nhỏ nhất C =-1 khi x = 0 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

1/ Tính  

a/ 525210452104    ĐS: 51  

Bài 3 

LUYỆN TẬP 
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b/ 27474   

 Giải  

A = 27474   

Đặt B = 7474   

B2 =    26871628747427474   

B = 2  

A = 022   

2/ Rút gọn biểu thức 

a/ A = 
10275262

62526113




  ĐS: 3 

b/ B = 9045316013     ĐS: 5224   

3/ Cho P(x) = 
)2(2

242242





x

xxxx
 

a/ Rút gọn biểu thức P(x) ĐS: P(x) = 
2

1

x
 (đk: x >2) 

b/ Tìm x để P(x) = 
3

1
  ĐS: x =11 

4/ Thu gọn các biểu thức sau 

a/  A =   336623    ĐS : 6 

b/ B = 
x

xxxx

xx

x

x

x 842

44

1

4

1 























 (x >0 ; x ≠ 4) 

ĐS : B = 6 

5/ Cho biểu thức P = 
1

12
:

1
1
















xx

xx

xx

x
   với x ≥ 0 

a/ Rút gọn biểu thức P 

b/ Tìm x để P < 0 

 Giải  

a/ P = 

























































12

1

1

1

12

1

1

1

xx

xx

xx

x

xx

xx

xx

xxx
 

= 

































2)1(

)1)(1(

1

1

x

xxx

xx

x
= 

1

1





x

x
 

b/ Tìm x để P < 0 

P < 0 
1

1





x

x
< 0 

Vì x ≥ 0  1101  xxx  

Vậy khi x > 1 thì P < 0 

6/ Rút gọn biểu thức 

A = 
12

1
:

1

11
















 xx

x

xxx
 với x > 0 ; x ≠ 1. 
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ĐS : A = 
x

x 1
  

7/ Rút gọn biểu thức 

A =
 

24

22








x

x

x

x
 với x ≥ 0 và x ≠ 4  ĐS : 1 

8/  

a/ Rút gọn biểu thức 

M = 




















 aaa

1
1

1

1

1

1
 với a≠1; a>0  ĐS : M =

a



1

2
 

b/ Tính giá trị của M khi a = 
9

1
    ĐS : M = -

2

3
 

9/ Cho biểu thức  

A = 
1212

36

6

16

6

16
2

2

22 




















x

x

xx

x

xx

x
 (với x ≠0; x ≠ -6; x ≠ 6) 

a/ Rút gọn biểu thức A    ĐS: A = 
x

1
 

b/ Tính giá trị của biểu thức A với x = 549    ĐS: 25   

10/ Cho biểu thức A = 




























1

1

1

1

1

2
:1

x

x

xx

x

xx

x
 

a/ Với điều kiện nào của x thì A xác định  ĐS: đk








1

0

x

x
 

b/ Rút gọn biểu thức A  ĐS : A =
x

xx 1
 

c/ Chứng minh  A >1 với mọi x >0 và x ≠1 

 Giải  

A > 1  1
1




x

xx
 xxx  1  012  xx  

   01
2

x  x > 0 ; x≠1. 

11/ Rút gọn biểu thức 

M = 932932  xxxx    

ĐS : đk x ≥ 3 

3≤x<6 thì M = 12  

x ≥ 6 thì M = 124 x  

12/  Cho P(x) = 12

1

1
1

2 42

2

2

2

















xx

x

x

x
 

a/ Rút gọnP(x)   ĐS: P(x) =  













 112

x

x
x  

b/ Tính P(x) khi x = 223
15

2525





  ĐS : 4 

13/ Trục căn số ở mẫu 
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a/ 
325

1


  ĐS: 

13

325 
 

b/ 
57

4


  ĐS: 2( 57  ) 

c/ 
231

1


 ĐS: 

4

622




 

14/ Tính 

a/ A = 1,444,04,69,01,0    ĐS: 35 1,0  

b/ 
3

1
15

11

33
75248

2

1
    ĐS: 3

3

17
  

15/ Rút gọn biểu thức 

a/ A = 

2

3
11

2

3
1

2

3
11

2

3
1











   ĐS : 1 

b/ B = 
32

8

33

6269
4







   ĐS: 0 

16/ Cho biểu thức  

  B = 





































1

1

1

1

2

1

2

2

x

x

x

x

x

x
 

a/ Rút gọn B    ĐS : đk x > 0; x≠1 ; B = 
x

x1
 

b/ Tìm các giá trị của x để B >0 ĐS : 0 <x <1 

c/ Tìm các giá trị của x để B = -2 ĐS : x =  221  

17/ Cho A = 
1

)12(2
:

11



























x

xx

xx

xx

xx

xx
 

a/ Rút gọn A ĐS : A = 
1

1





x

x
 

b/ Tìm x nguyên để A nhận giá trị nguyên 

 ĐS : x =4; x=9 thì A nguyên 

18/ Rút gọn các biểu thứcsau 

a/ A = 21027    ĐS: 5  

b/  B =  
12

1
2 


aa

a
a  (a>1)   ĐS : B = a  

19/  

a/ so sánh 925  và 925   

b/ Tính giá trị của biểu thức 

A = 
52

1

52

1





  ĐS : -4 

20/ Thu gọn các biểu thứcsau 
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A = 
5

15

51

8

53

4






  ĐS : 5 

B = 



































xy

xyx

xy

yx

xy

yx

1
:

11
  ĐS : 

x

2
 

  

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
Vd1: giải các phương trình sau 

a/ 21212  xxxx     (với x ≥ 2) 

b/ 92611246  xxxx  

 Giải  

a/ 21212  xxxx (1)  (với x ≥ 2) 

Bài 4 

GIẢI PHƯƠNG TRÌNH CĂN THỨC 

 



Tài Liệu ôn thi Toán vào Lớp 10 

 Nguyễn Quốc Tùng Trang :10 BMT 2025 

với điều kiện đề bài cho x ≥ 2 , thỏa điều kiện có nghĩa của biểu thức nên ta biến đổi 

để bỏ dấu căn 

(1)   211211121  xxxx  

 21111  xx  212 x  11 x  x =2 

Thay vào phương trình (1) ta có 24   (đúng) 

Vậy nghiệm của phương trình x =2 

b/ 92611246  xxxx  (1) 

điều kiện : x +2 ≥0  x ≥ -2 

(1)  992624242  xxxx  

 93222  xx  422 x  22 x  x = 2 

Thay  x = 2 vào phương trình (1) ta có : 92516  (đúng) 

Vậy phương trình có nghiệm x = 2. 

Vd2: giải các phương trình sau 

a/ 11  xx  

b/ 1413  xx  

c/ 464 2  xxx  

 Giải  

a/ 11  xx  (1) 

điều kiện : 








01

01

x

x










1

1

x

x
 x ≥ 1 

(1)  x+1 = (x-1)2 x+1 = x2 -2x +1  x2 – 3x =0  








3

0

x

x
 

So với điều kiện ta chọn x=3, thay x=3 vào phương trình (1) ta có  

24   (đúng).  

Vậy nghiệm của phương trình là x = 3. 

b/ 1413  xx  (1) 

điều kiện 








04

013

x

x














4

3

1

x

x


3

1
x  

(1)  4113  xx  vì cả hai vế phương trình đều ≥ 0 nên ta bình phương 2 

vế ta có: 

424113  xxx  6242  xx  34  xx  










xxx

x

694

3
2










057

3
2 xx

x
 x= 

2

297 
 

Vậy nghiệm của phương trình là : x = 
2

297 
 

c/ 464 2  xxx  (1) 
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điều kiện 








04

064 2

x

xx




















4

2

526

2

526

x

x

 

(1)  4-6x-x2 = x2 +16 +8x  2x2 +14x +12=0  

 








6

1

2

1

x

x
 

So với điều kiện ta chọn x=-1, thay x=-1 vàophương trình (1) ta có  

39   (đúng).  

Vậy nghiệm của phương trình là x= -1. 

Bài tập : Giải các phương trình sau 

1/ 21212  xxxx     ĐS : 1
2

1
 x  

2/ 275232522  xxxx   ĐS : x=15 

3/ 12611246  xxxx    ĐS :  2 ≤ x ≤ 7 

4/ )1(2432  xxx  

ĐS : điều kiện x ≥ 1, nghiệm của phương trình là x =2 

5/ 8152  xx       ĐS: x =10 

6/ 433275  xxx     ĐS : x = 
3

4
 

7/ Giải phương trình 

a/ 6253)1)(4( 2  xxxx  (1) 

 Giải  

Đặt u = 252  xx  đk: u ≥0 

 2522  xxu  25 22  uxx  

(1)  625345 22  xxxx  63422  uu  

 u2 -3u-4=0  








4

)(1

u

u loaïi
 

u=4  4 = 252  xx 16 = x2+5x+2  x2 + 5x -14 =0 

 








7

2

2

1

x

x
 

Thay  x=2 và phương trình (1) ta có : 616318   

 6 = 6 (đúng) 

Thay x =-7 vào phương trình (1) ta có  : 616318   

 6 = 6 (đúng) 

Vậy nghiệm của phương trình là : x1 = 2 ; x2 = -7 

b/ 3x2 + 3x = 12 2  xx   ĐS : 
2

51
x  
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8/ Giải phương trình 

a/ 1)3(13 22  xxxx   ĐS : x = 22  

b/   2(1-x) 1212 22  xxxx  ĐS: 61x  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
I/ Giải phương trình bậc hai ax2+bx+c = 0 

 Tính  = b2 – 4ac 

 Nếu >0 thì phương trình có hai nghiệm phân biệt 

a

b
x

2
1


 ;

a

b
x

2
1


  

 Nếu  = 0 thì phương trình có nghiệm kép x1=x2 =
a

b

2
  

 Nếu < 0 thì phương trình vô nghiệm 

Ví dụ : giải phương trình 3x2 + 5x-1 =0 

Bài 5 

 
PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI 

 



Tài Liệu ôn thi Toán vào Lớp 10 

 Nguyễn Quốc Tùng Trang :13 BMT 2025 

 Giải  

 = b2 – 4ac = 25+12 = 37 

Vì > 0 nên phương trình có hai nghiệm phân biệt 
a

b
x

2
1


  

= 
6

375 
;   

a

b
x

2
2


 =

6

375 
 

Bài tập: giải các phương trình sau 

a/ 2x2 -7x +3 =0   ĐS: x1 = 3; x2 = 0,5 

b/ 6x2 +x +5 =0  ĐS : vô nghiệm 

c/ 6x2 + x-5 =0   ĐS : x1 = -1; x2 = 
6

5
 

d/ 3x2 + 5x +2 =0   ĐS : x1 = -1; x2 = 
3

2
  

e/ y2 – 8y +16  =0  ĐS : y1 = y2 =4 

f/ 16z2 +24z +9 =0  ĐS : z1 = z2 = 
4

3
  

 Các trường hợp đặc biệt của phương trình ax2 + bx +c =0 

 Nếu a+b+c =0 thì x1 =1 ; x2 = 
a

c
 

 Nếu a-b+c =0 thì x1 =-1 ; x2 = - 
a

c
 

Ví dụ :  

a/ Giải phương trình 2x2 +3x -5 =0 

vì a+b+c = 2+3-5 =0 nên x1 = 1; x2 = 
2

5
  

b/ Giải phương trình 11x2 – 10x -21 =0 

vì a-b+c = 11+10 -21 =0 nên x1 = -1; x2 = 
11

21
 

II/ Định lý Vi-ét và ứng dụng 

1/ Định lý Vi-ét 

Nếu phương trình ax2 + bx +c =0 có hai nghiệm x1 , x2 khi đó 

S = x1 + x2 = 
a

b
 ; p = x1.x2 = 

a

c
 

2/ Ứng dụng 

Ví dụ 1: tìm m để phương trình x2 – 2mx +2m -3 =0 có hai nghiệm phân biệt x1, x2 

và biểu thức 
2

2

2

1
xx   đạt giá trị nhỏ nhất 

 Giải : 

acb  2' ' =m2-2m+3 = m2 -2m+1+2=(m-1)2+2 >0 m 

Vậy phương trình luôn có hai nghiệm phân biệt x1,x2m 

Ta có : 
2

2

2

1
xx  = 

21

2

21
2 xxxx       (1) 

Theo định lý vi-ét m
a

b
xx 2

21
 ; x1.x2 = 32  m

a

c
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Thay vào (1) ta có : (2m)2 -2(2m-3) = 4m2 – 4m +6 = (2m-1)2 +5 ≥ 5 

Vậy giá trị nhỏ nhất của biểu thức 2

2

2

1
xx   là 5, dấu “=” xảy ra khi 2m-1 =0 

2

1
m  

Ví dụ 2: tìm m để phương trình x2+4x+m = 0 có hai nghiệm trái dấu 

 Giải : 

acb  2' '  = 4-m 

Để phương trình có hai nghiệm trái dấu thì  

0
0

4

0

04

0.

0'

21































m

m

m

a

c

m

xx
 

Vậy khi m<0 thì phương trình có hai nghiệm trái dấu 

Ví dụ 3: Tìm m để phương trình x2 -2x +m =0 có hai nghiệm phân biệt và cùng 

dương 

 Giải : 

acb  2' ' = 1-m 

Để phương trình có hai nghiệm phân biệt và cùng dương thì 

10

0

02

1

0

0

01

0.

0

0'

21

21





















































m

m

m

a

c

a

b

m

xx

xx  

Vậy khi 0<m<1 thì phương trình có hai nghiệm phân biệt và cùng dương 

Bài tập: 

1/ Cho phương trình x2 -2mx +m2 –m+1=0 

a/ Tìm m để phương trình có nghiệm 

b/ Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức A = x1x2 – x1 – x2 

ĐS : a/ m≥1; b/ Giá trị nhỏ nhất của A là 
4

5
  khi m = 

2

3
 

2/ Cho phương trình x2-2mx-1 =0, tìm m để 
2

2

2

1
xx  -x1x2 =7 

ĐS : m =±1. 

3/ Tìm m để phương trình x2 -2mx +2m -1 =0 có hai nghiệm trái dấu, cùng dấu 

ĐS : để phương trình có hai nghiệm trái dấu m <
2

1
 

Để phương trình có hai nghiệm cùng dấu m >
2

1
 

4/ Tìm m để phương trình x2 -3x +m-1 =0 có hai nghiệm x1, x2 thỏa mãn x1<1<x2 

ĐS: m <3 

5/ Tìm m để phương trình x2 -2mx +m2-m+1 =0 có hai nghiệm phân biệt và cùng 

dương. ĐS: m > 1 

6/ Tìm m để phương trình x2 -2x +m-8 =0 có 2 nghiệm x1, x2 thỏa mãn 3x1 – x2 =0 
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ĐS : m = 
4

35
 

7/ Tìm m để phương trình x2 -2(m-1)x +m-3=0 có hai nghiệm khác dấu và bằng 

nhau về giá trị tuyệt đối 

ĐS : m =1. 

 
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Baøi 1: Tìm m ñeå hai phöông trình sau töông ñöông 
a/ x2 +mx -2 =0  vaø x2 -2x +m =0  ÑS : m = -2 
b/ x2 +mx +1 =0  vaø    x2 +x+m =0 
c/  x2 +2x +m =0 vaø   x2 +  mx +2 =0 
Baøi 2 : Tìm m ñeå phöông trình x4 -3x2+m-1 =0 coù boán nghieäm phaân 
bieät. 

ÑS :    1<m<
4

13
 

Baøi 3: Cho phöông trình x2 -2mx +m2-m+1 =0 vôùi m laø tham soá vaø x 
laø aån soá . 

Baøi 

6 

LUYEÄN TAÄP 
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a) Giaûi phöông trình vôùi m =1 
b) Tìm m ñeå phöông trình coù hai nghieäm phaân bieät x1, x2 
c) Vôùi ñieàu kieän caâu (b) haõy tìm m ñeå bieåu thöùc A = x1x2 –x1 –x2 

ñaït giaù trò nhoû nhaát 
Baøi 4 : Cho phöông trình : x2 +2mx +m-1 =0 . 

a) Giaûi phöông trình khi m =2. 
b) Chöùng minh phöông trình luoân coù hai nghieäm phaân bieät vôùi 

moïi m. Haõy xaùc ñònh m ñeå phöông trình coù nghieäm döông. 

Baøi 5: Gi¶i Ph­¬ng tr×nh vµ hÖ ph­¬ng tr×nh sau: 

a/ 23x 4x 0   b/ 25x 12x 7 0    

c/ 23x 5x 2 0    
d/ 

x 2y 3

3x 2y 1

 


 
 

Baøi 6: 

a) Ruùt goïc bieåu thöùc: 4 2 3 4 2 3   . 

b) Ruùt goïc bieåu thöùc:𝑷 = (
√𝒙

𝒙−𝟑√𝒙
−

𝟐

√𝒙−𝟑
) (𝒙 − 𝟑√𝒙)   (𝒗ớ𝒊 𝒙 > 0; 𝑥 ≠ 9) 

 

Baøi 7: Cho ph­¬ng tr×nh bËc hai :    2x 4x 2 m 1 0 1     víi m 

lµ tham sè. 

a/ Gi¶i ph­¬ng tr×nh (1) víi m = -2. 

b/ T×m m ®Ó ph­¬ng tr×nh cã hai nghiÖm ph©n biÖt. 

Baøi 8  
a) Ruùt goïn bieåu thöùc : 

√6 − 2√5 − √6 + 2√5 

b) Ruùt goïn bieåu thöùc: √𝑎. (√𝑎 + 2) −
2𝑎+√𝑎

√𝑎
+ 1 

  
 
 
 
 
 
 
Ví duï 1: hai voøi nöôùc cuøng chaûy vaøo moät caùi beå khoâng coù nöôùc 
thì sau 4 giôø 48 phuùt seõ ñaày beå. Neáu môû voøi thöù nhaát trong 3 
giôø vaø voøi thöù hai trong 4 giôø thì ñöôïc ¾ beå nöôùc. Hoûi moãi voøi 
chaûy moät mình thì trong bao laâu môùi ñaày beå? 

Giaûi 

4giôø 48 phuùt = 
24

5
 giôø 

Goïi x laø thôøi gian voøi thöù nhaát chaûy moät mình ñaày beå (x >0) 
Goïi y laø thôøi gian voøi thöù hai chaûy moät mình ñaày beå (y >0) 

Baøi 

7 
GIAÛI BAØI TOAÙN BAÈNG CAÙCH LAÄP 
PHÖÔNG TRÌNH HOAËC HEÄ PHÖÔNG 

TRÌNH 
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Moät giôø voøi thöù nhaát chaûy : 
1

𝑥
 beå  

Moät giôø voøi thöù hai chaûy : 
1

𝑦
 beå 

Moät giôø caû hai voøi cuøng chaûy ñöôïc  
5

24
 beå 

Theo ñeà baøi ta coù phöông trình : 
1

𝑥
+

1

𝑦
=

5

24
    (1) 

3 giôø voøi thöù nhaát chaûy ñöôïc : 
3

𝑥
 beå 

4 giôø voøi thöù hai chaûy : 
4

𝑦
 beå 

Caû hai voøi chaûy ñöôïc ¾ beå nöôùc neân ta coù phöông trình: 
3

𝑥
+

4

𝑦
=

3

4
   (2) 

 

Töø (1) vaø (2) ta coù heä phöông trình {

1

𝑥
+

1

𝑦
=

5

24
3

𝑥
+

4

𝑦
=

3

4

 

Giaûi ra ta ñöôïc : x=12 ; y=8 
Vaäy : voøi thöù nhaát chaûy ñaày beå trong 12 giôø, voøi thöù hai chaûy 
ñaày beå trong 8 giôø. 
Ví duï 2: Quaõng ñöôøng AB daøi 90km, coù hai oâtoâ khôûi haønh cuøng 
moät luùc. OÂ toâ thöù nhaát ñi töø A ñeán B , oâtoâ thöù hai ñi töø B ñeán 
A. Sau moät giôø hai xe gaëp nhau vaø tieáp tuïc ñi. Xe oâtoâ thöù hai tôùi 
A tröôùc xe thöù nhaát tôùi B laø 27 phuùt. Tính vaän toác moãi xe. 

Giaûi 

27 phuùt = 
9

20
giôø 

Goïi x laø vaän toác oâtoâ thöù nhaát (x>0) 
Goïi y laø vaän toác oâtoâ thöù hai ( y>0) 
Quaõng ñöôøng oâtoâ thöù nhaát ñi sau 1 giôø laø : x 
Quaõng ñöôøng oâtoâ thöù hai ñi sau 1 giôø laø : y 
Hai oâtoâ gaëp nhau sau 1 giôø neân ta coù phöông trình : x+y = 90 (1) 

Thôøi gian ñi cuûa oâtoâ thöù nhaát laø : 
90

𝑥
 

Thôøi gian ñi cuûa oâtoâ thöù hai laø : 
90

𝑦
 

Xe thöù hai tôùi A tröôùc xe thöù nhaát tôùi B laø 27 phuùt neân ta coù 
phöông trình : 
90

𝑥
 - 

90

𝑦
 = 

9

20
   (2) 

Töø (1) vaø (2) ta coù heä phöông trình  

{

𝑥 + 𝑦 = 90
90

𝑥
−

90

𝑦
=

9

20

 

giaûi ra ta ñöôïc : x= 40; y=50 
Vaäy : vaän toác oâtoâ thöù nhaát 40km/h; vaän toác oâtoâ thöù hai 
50km/h. 
Baøi taäp: 
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Baøi 1: Hai voøi nöôùc cuøng chaûy vaøo moät caùi beå thì 6 giôø ñaày 
beå. Neáu moãi voøi chaûy moät mình cho ñaày beå thì voøi thöù hai caàn 
nhieàu hôn voøi thöù nhaát laø 5 giôø. Tính thôøi gian ñeå moãi voøi chaûy 
moät mình ñaày beå. 
ÑS: voøi thöù nhaát chaûy rieâng trong 10 giôø; voøi thöù hai chaûy rieâng 
trong 15 giôø. 
Baøi 2: Moät ñoäi xe caàn chôû 36 taán haøng. Tröôùc khi laøm vieäc ñoäi 
ñöôïc boå xung theâm 3 xe nöõa neân moãi xe chôû ít hôn moät taán so 
vôùi döï ñònh. Hoûi ñoäi xe luùc ñaàu coù bao nhieâu chieác? Bieát raèng 
soá haøng chôû treân taát caû caùc xe coù troïng löôïng nhö nhau. 
ÑS :Luùc ñaàu coù 9 xe. 
Baøi 3: Hai ngöôøi cuøng laøm moät coâng vieäc trong 16h thì xong. Neáu 
ngöôøi thöù nhaát laøm 3 giôø vaø ngöôøi thöù hai laøm 6 giôø thì xong 
25% coâng vieäc. Hoûi moãi ngöôøi laøm rieâng coâng vieäc ñoù thì bao 
laâu môùi xong. 
ÑS: Ngöôøi thöù nhaát laøm xong coâng vieäc trong 24 giôø 
       Ngöôøi thöù hai laøm xong coâng vieäc trong 48 giôø 
Baøi 4: Hai voøi nöôùc cuøng chaûy vaøo moät caùi beå caïn sau 
1h30phuùt  thì ñaày. Neáu môû voøi 1 trong 15phuùt  roài khoùa laïi vaø 

môû voøi 2 trong 20phuùt thì ñöôïc 
1

5
 beå. Hoûi neáu chaûy rieâng moãi voøi 

thì sau bao laâu ñaày beå? 

ÑS:  Voøi 1 chaûy ñaày beå trong 
15

4
giôø; Voøi 2 chaûy ñaày beå trong 

5

2
 

giôø. 
Baøi 5: Moät coâng nhaân phaûi laøm 420 saûn phaåm. Do moãi ngaøy 
ngöôøi ñoù laøm taêng ñöôïc 5 saûn phaåm neân ñaõ hoaøn thaønh coâng 
vieäc sôùm hôn 7 ngaøy. Tính soá ngaøy ngöôøi ñoù ñaõ laøm. 
ÑS: soá ngaøy ngöôøi ñoù ñaõ laøm : 21 ngaøy 

Baøi 6: Hai maùy caøy cuøng laøm vieäc trong 5 giôø thì caøy xong 
1

18
 

caùnh ñoàng. Neáu maùy thöù nhaát laøm vieäc trong 6 giôø vaø maùy 
thöù hai laøm vieäc trong 10 giôø thì hai maùy caøy ñöôïc 10% caùnh 
ñoàng. Hoûi moãi maùy laøm vieäc rieâng thì caøy xong caùnh ñoàng trong 
bao nhieâu giôø? 
ÑS: Maùy caøy 1 laøm xong trong 360 giôø; maùy caøy 2 laøm xong trong 
120 giôø. 
Baøi 7: Moät oâtoâ ñi töø A ñeán C qua B. Bieát quaõng ñöôøng AC daøi 
270km. Xe ñi töø A ñeán B vôùi vaän toác 60km/h, ñi töø B ñeán C vôùi 
vaän toác 40km/h. Tính thôøi gian oâtoâ ñi töø A ñeán B , töø B ñeán C. 
Bieát thôøi gian oâtoâ ñi töø A ñeán C laø 6 giôø. 
ÑS: thôøi gian ñi töø A ñeán B : 1,5 giôø; Thôøi gian ñi töø B ñeán C : 4,5 
giôø. 
Baøi 8: Moät ngöôøi ñi xe ñaïp töø A ñeán B caùch 120km. Khi ñi ñöôïc 
nöûa ñöôøng thì nhaän thaáy töø luùc khôûi haønh vaän toác keùm vaän 
toác döï kieán 3km/h. Anh ñaïp nhanh hôn vôùi vaän toác döï kieán 5km/h 
vaø ñeán B ñuùng thôøi gian quy ñònh. Tính : 
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a) Vaän toác döï kieán 
b) Thôøi gian ñi heát nöûa quaõng ñöôøng ñaàu tieân. 
ÑS : vaän toác döï kieán 15km/h; thôøi gian ñi heát nöõa quaõng ñöôøng 
ñaàu: 5 giôø. 

Baøi 9: Moät xe maùy khôûi haønh töø A luùc 6 giôø 15phuùt vôùi  vaän 
toác 50km/h ñeán B nghæ 1giôø 30 phuùt roài trôû veà A vôùi vaän toác 
40km/h. Ñeán A luùc 14giôø 30phuùt. Tính quaõng ñöôøng AB. 
ÑS : Quaõng ñöôøng AB daøi 150km. 
Baøi 10: Moät ngöôøi ñi boä töø A ñeán B vôùi vaän toác 4km/h roài ñi 
oâtoâ töø B ñeán C vôùi vaän toác 40km/h. Luùc veà ngöôøi ñoù ñi xe ñaïp 
caû quaõng ñöôøng CA vôùi vaän toác 16km/h. Bieát quaõng ñöôøng AB 
ngaén hôn quaõng ñöôøng BC 24km vaø thôøi gian luùc veà baèng thôøi 
gian ñi. Tính quaõng ñöôøng AC. 
ÑS: quaõng ñöôøng AC daøi 36km. 
Baøi 11: Moät ca noâ xuoâi moät khuùc soâng daøi 50km roài ngöôïc laïi 
32km thì heát 4giôø 30 phuùt. Tính vaän toác doøng nöôùc bieát vaän toác 
canoâ khi nöôùc ñöùng yeân laø 18km/h. 
ÑS: vaän toác doøng nöôùc : 2km/h 
Baøi 12: Moät chieác thuyeàn khôûi haønh taïi beán A. Sau 5giôø 20 phuùt 
moät canoâ xuaát phaùt töø A ñuoåi theo vaø gaëp thuyeàn taïi vò trí caùch 
A 20km. Bieát trong 1giôø canoâ ñi nhanh hôn thuyeàn 12km. Tính vaän 
toác cuûa thuyeàn. 
ÑS: vaän toác cuûa thuyeàn laø 3km/h. 
Baøi 13: Moät ngöôøi ñi xe gaén maùy ñi töø A ñeán B caùch 90km. Vì caàn 
phaûi ñeán B tröôùc giôø döï ñònh 45 phuùt neân phaûi taêng vaän toác 
moãi giôø theâm 10km. Tính vaän toác döï ñònh. 
ÑS: vaän toác döï ñònh: 30km/h 
Baøi 14 : Moät canoâ xuoâi khuùc soâng 90km roài ngöôïc laïi 36km. Bieát 
thôøi gian xuoâi nhieàu hôn thôøi gian ngöôïc 2 giôø vaø vaän toác khi 
xuoâi lôùn hôn vaän toác khi ngöôïc 6km/h. Tính vaän toác xuoâi doøng vaø 
ngöôïc doøng. 
ÑS : vaän toác xuoâi doøng 18km/h; vaän toác ngöôïc doøng 12km/h. 
 Vaän toác xuoâi doøng 15km/h; vaän toác ngöôïc doøng 9km/h. 
Baøi 15: Quaõng ñöôøng soâng töø beán soâng A ñeán beán soâng B daøi 
48km. Moät canoâ xuoâi doøng töø A ñeán B roài ngöôïc veà A. Thôøi gian 
veà hôn thôøi gian xuoâi laø 30 phuùt. Vaän toác canoâ neáu nöôùc khoâng 
chaûy laø 28km/h. Tìm vaän toác doøng nöôùc. 
ÑS: vaän toác doøng nöôùc : 4km/h. 
Baøi 16 : Trong moät cuoäc ñua, ba tay ñua cuøng khôûi haønh moät luùc. 
Moãi giôø ngöôøi thöù hai chaäm hôn ngöôøi thöù nhaát 15km vaø nhanh 
hôn ngöôøi thöù ba 3 km. Ngöôøi thöù hai ñeán ñích chaäm hôn ngöôøi 
thöù nhaát 12 phuùt vaø sôùm hôn ngöôøi thöù ba 3 phuùt. Tính thôøi gian 
chaïy heát quaõng ñöôøng cuûa ba tay ñua. 
ÑS : Thôøi gian ngöôøi thöù nhaát : 1 giôø 
 Thôøi gian ngöôøi thöù hai : 1,2 giôø 
 Thôøi gian ngöôøi thöù ba: 1,25 giôø 
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Baøi 17 : Hai ñoäi xaây döïng neáu laøm chung thì maát 6 ngaøy ñeå hoaøn 
thaønh coâng vieäc. Neáu laøm rieâng thì ñoäi I laøm laâu hôn ñoäi II 5 
ngaøy. Hoûi moãi ñoäi khi laøm rieâng thì maát bao nhieâu ngaøy? 
ÑS: ñoäi I laøm rieâng maát 15 ngaøy; ñoäi II laøm rieâng maát 10 ngaøy. 
Baøi 18: Hai coâng nhaân ñöôïc giao laøm cuøng moät loaïi saûn phaåm 
coù soá löôïng vaø thôøi gian nhö nhau. Ngöôøi thöù nhaát moãi giôø laøm 
taêng moät saûn phaåm neân hoaøn thaønh coâng vieäc tröôùc thôøi haïn 2 
giôø. Ngöôøi thöù hai moãi giôø laøm taêng theâm 2 saûn phaåm neân 
vöøa hoaøn thaønh coâng vieäc tröôùc 3 giôø vöøa vöôït möùc 7 saûn 
phaåm. Tính soá saûn phaåm moãi ngöôøi ñöôïc giao. 
ÑS: soá saûn phaåm moãi ngöôøi ñöôïc giao : 180 saûn phaåm. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PHAÀN 2 HÌNH HOÏC 
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Baøi 1: Töø ñieåm M ôû ngoaøi ñöôøng troøn (O;R), keû ñöôøng thaúng 
qua O caét ñöôøng troøn taïi hai ñieåm A vaø B (A naèm giöõa M vaø O). 
a) Chöùng minh raèng : MA.MB = MO2-R2 
b) Keû caùt tuyeán thöù hai MCD vôùi ñöôøng troøn ( C naèm giöõa M vaø 
D). Chöùng minh : MC.MD = MA.MB 
Giải : 

 
 
 

Baøi 

8 
CHÖÙNG MINH CAÙC ÑAÚNG THÖÙC 
VAØ BAÁT ÑAÚNG THÖÙC HÌNH HOÏC 

M 
B 

O A 
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a) Ta coù : MA.MB = (MO – OA).(MO+OB)= (MO –R).(MO+R) 
 = MO2 – R2 

b) Ta coù : MC.MD = (MI-IC).(MI+ID)= MI2 – IC2 
 = MO2 – OI2 –( OC2 – OI2)=  MO2 – OC2 = MO2 – R2. 

Maø MA.MB = MO2 – R2 ( chöùng minh treân)  MA.MB = MC.MD.  
 

Baøi 2: Töø ñieåm M naèm ngoaøi ñöôøng troøn (O), keû tieáp tuyeán MA 
vaø caùt tuyeán MBC ñeán ñöôøng troøn. Chöùng minh raèng : MA2 = 
MB.MC. 
Giaûi : 
 
 
 

 
 
 
 
 

Xeùt MAB vaø MCA ta coù : 𝐵𝐴𝑀̂ = 𝑀𝐶𝐴̂ (goùc giöõa tia tieáp tuyeán 
vaø daây cung vaø goùc noäi tieáp cuøng chaén moät cung) 

𝑀̂ 𝑐ℎ𝑢𝑛𝑔 

MAB  ∽MCA(g-g) 
𝑀𝐴

𝑀𝐶
=

𝑀𝐵

𝑀𝐴
𝑀𝐴2 = 𝑀𝐵. 𝑀𝐶 

Baøi 3: Töø ñieåm M naèm ngoaøi ñöôøng troøn (O), keû hai caùt tuyeán 
MAB vaø MCD. Chöùng minh raèng : MA.MB = MC.MD. 
Baøi 4: Töø ñieåm M naèm ngoaøi ñöôøng troøn (O), keû caùc tieáp tuyeán 
MA, MB ñeán ñöôøng troøn (A,B laø caùc tieáp ñieåm) , veõ caùc tuyeán 
MCD (khoâng qua taâm O,C naèm giöõa M vaø D). Goïi I laø trung ñieåm 
cuûa daây CD , tia OI caét ñöôøng thaúng AB taïi E. Goïi H laø giao ñieåm 
cuûa MO vaø AB. Chöùng minh : OH.OM = OI.OE. 
Baøi 5: Chöùng minh raèng : “Trong moät töù giaùc noäi tieáp , tích hai 
ñöôøng cheùo baèng toång caùc tích cuûa caùc caëp caïnh ñoái dieän”. 

Baøi 6: Cho ñöôøng troøn (O;R) vaø daây cung AB vôùi 𝐴𝑂𝐵̂ = 1200 . Hai 
tieáp tuyeán taïi A vaø B cuûa ñöôøng troøn caét nhau ôû C. Treân caùc 

ñoaïn thaúng BC , CA vaø AB laàn löôït laáy caùc ñieåm I, J vaø K sao cho 

K khoâng truøng vôùi A vaø B vaø 𝐼𝐾𝐽̂ = 600. Chöùng minh : AJ.BI ≤
𝐴𝐵2

4
 

Baøi 7 : Trong caùc töù giaùc noäi tieáp ñöôøng troøn (O;R) cho tröôùc. Tìm 
töù giaùc coù AB.DC + AD.BC lôùn nhaát. 
Baøi 8 : Cho ñöôøng thaúng (d) vaø ñöôøng troøn (O;R) coù khoaûng caùch 
töø taâm O ñeán (d) laø OH >R .Laáy hai ñieåm baát kyø A treân(d) vaø B 
treân (O;R). Haõy chæ ra vò trí cuûa A vaø B sao cho ñoä daøi AB ngaén 
nhaát vaø haõy chöùng minh ñieàu aáy. 

C I 
D 

M 

A 

B 

C 
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Baøi 9: Cho ñöôøng troøn (O;R) daây cung AB coá ñònh, M laø ñieåm di 
ñoäng treân daây AB , qua M veõ cung CD . Haõy xaùc ñònh vò trí ñieåm M 
ñeå tích MC.MD lôùn nhaát. 
Baøi 10: Cho tam giaùc ABC nhoïn. D laø ñieåm di ñoäng treân caïnh BC. 
Goïi E vaø F laàn löôït laø hình chieáu cuûa D leân AB vaø AC. Haõy xaùc 
ñònh vò trí ñieåm D ñeå ñoä daøi ñoaïn thaúng EF nhoû nhaát. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Baøi 1: Töø ñieåm A naèm ngoaøi ñöôøng troøn(O;R) veõ ñöôøng thaúng 
(d) khoâng ñi qua taâm O caét ñöôøng troøn taïi hai ñieåm B vaø C ( B 
naèm giöõa A vaø C). Caùc tieáp tuyeán taïi B vaø C caét nhau ôû D. Veõ 
DH vuoâng goùc vôùi AO ( H thuoäc AO ), DH caét cung nhoû BC taïi M. 
Goïi E laø giao ñieåm cuûa DO vaø BC. Chöùng minh AM laø tieáp tuyeán 
cuûa ñöôøng troøn  (O;R). 
Baøi 2: Töø ñieåm M naèm ngoaøi ñöôøng troøn(O) veõ hai tieáp tuyeán 
MA, MB ñeán ñöôøng troøn (A,B laø caùc tieáp ñieåm). Veõ ñöôøng kính 
BC cuûa ñöôøng troøn (O) , MC caét ñöôøng troøn (O) taïi D. Goïi I laø 
trung ñieåm daây CD , tia OI caét ñöôøng thaúng AB taïi K. Chöùng minh 
raèng KC laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn (O). 
Baøi 3: Töø ñieåm A naèm ngoaøi ñöôøng troøn (O) veõ caùt tuyeán ABC 
ñeán ñöôøng troøn. Veõ ñöôøng troøn ñi qua 3 ñieåm B,O,C vaø (BOC) 
caét ñoaïn AO taïi H. Ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi AO taïi H caét 
ñöôøng troøn (O) taïi hai ñieåm D vaø E . Chöùng minh raèng AD, AE laø 
caùc tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn (O). 
Baøi 4: Cho tam giaùc ABC vuoâng taïi A (AB <AC). Treân caïnh AC laáy 

ñieåm M sao cho 𝐴𝐵𝑀̂ = 𝐶̂ . Veõ ñöôøng troøn ñöôøng kính CM vaø caét tia 

Baøi 

9 
CAÙC BAØI TOAÙN VEÀ TIEÁP TUYEÁN 



Tài Liệu ôn thi Toán vào Lớp 10 

 Nguyễn Quốc Tùng Trang :24 BMT 2025 

BM ôû H. Chöùng minh raèng HA laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn 
ñöôøng kính CM. 
Baøi 5: Cho hình vuoâng ABCD caïnh a. Treân hai caïnh AB vaø AD laàn 

löôït laáy hai ñieåm M vaø N sao cho 𝑀𝐶𝑁̂ =450 (M, N khoâng truøng vôùi 

ñænh hình vuoâng). CM, CN laàn löôït caét BD taïi E vaø F . Goïi H laø giao 
ñieåm cuûa NE vaø MF . 

a) Chöùng minh caùc töù giaùc BCFM vaø ECDN noäi tieáp ñöôïc. 
b) Chöùng minh MN laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn taâm C, baùn 

kính a. 
Giaûi :  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

a) Ta coù : 𝑀𝐶𝐹̂ = 𝑀𝐵𝐹̂ = 450 (𝑔𝑡) töù giaùc BCFM noäi tieáp ( hai 
ñænh cuøng nhìn MN döôùi moät goùc baèng nhau) 

Ta coù : 𝐸𝐶𝑁̂ = 𝐸𝐷𝑁̂ = 450(𝑔𝑡)  töù giaùc ECDN noäi tieáp ( hai 
ñænh cuøng nhìn EN döôùi moät goùc baèng nhau) 

b) Töù giaùc BCFM noäi tieáp (cmt) 𝑀𝐵𝐶̂ + 𝑀𝐹𝐶̂ = 1800maø 𝑀𝐵𝐶̂ =
900 

𝑀𝐹𝐶̂ = 900 MF NC, töông töï ta cuõng chöùng minh ñöôïc NE  
MC  

 CK  MN ( CK laø ñöôøng cao thöù ba) 

Xeùt hai tam giaùc vuoâng MBC vaø MKC , ta chöùng minh hai tam 
giaùc vuoâng naøy baèng nhau theo tröôøng hôïp goùc nhoïn caïnh 

huyeàn  BC = KC  vaäy MN vuoâng goùc vôùi baùn kính KC ( KC =a) 
taïi K neân MN laø tieáp tuyeán vôùi ñöôøng troøn taâm C baùn kính a. 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

B 

A D 

C 

E 

F 

N 

M 

K 

H a 
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Baøi 1: Töø ñieåm A naèm ngoaøi ñöôøng troøn (O) , veõ hai tieáp tuyeán 
AB, AC ( B,C laø hai tieáp ñieåm) vaø caùt tuyeán ADE (khoâng ñi qua taâm 
O) ñeán ñöôøng troøn (O) . BC caét AO taïi I . Chöùng minh raèng töù giaùc 
DIOE noäi tieáp. 
Baøi 2: Töø ñieåm A naèm beân ngoaøi ñöôøng troøn (O), veõ hai tieáp 
tuyeán AB, AC ñeán ñöôøng troøn (B, C laø hai tieáp ñieåm). Veõ ñöôøng 
kính BD cuûa (O) . Tieáp tuyeán taïi D caét BC ôû E , OE caét AD taïi N. 
Chöùng minh 4 ñieåm A,O,N,C cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn. 
Baøi 3: Töø ñieåm A naèm ngoaøi ñöôøng troøn (O) , keû caùc tieáp tuyeán 
AB,AC ñeán ñöôøng troøn (B,C laø caùc tieáp ñieåm). Goïi H laø giao 
ñieåm cuûa OA vaø BC , EF laø moät daây cung ñi qua H . Chöùng minh 
töù giaùc AEOF noäi tieáp. 
Baøi 4: Cho tam giaùc ABC nhoïn, ñöôøng troøn taâm O ñöôøng kính BC 
caét AB taïi E vaø AC taïi D . Goïi H laø giao ñieåm cuûa BD vaø EC. Tia 
AH caét BC taïi F.Chöùng minh töù giaùc EDOF noäi tieáp. 
Baøi 5: Töø ñieåm A ôû ngoaøi ñöôøng troøn (O), veõ hai tieáp tuyeán AB, 

AC ñeán ñöôøng troøn (B, C laø caùc tieáp ñieåm), veõ CD AB taïi D vaø 

Baøi 

10 
CAÙC BAØI TOAÙN VEÀ  
TÖÙ GIAÙC NOÄI TIEÁP 
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caét (O) taïi E , veõ EF BC taïi F vaø EH  AC taïi H. Goïi N laø giao 
ñieåm cuûa DF vaø EB, M laø giao ñieåm cuûa FH vaø EC. Chöùng minh 
töù giaùc MENF noäi tieáp. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Baøi 1: Cho tam giaùc ABC coù 3 goùc nhoïn, noäi tieáp trong ñöôøng troøn 
(O). Caùc ñöôøng cao BE, CF caét nhau taïi H. Goïi I laø trung ñieåm cuûa 
BC. Tia HI caét cung nhoû BC taïi K. Chöùng minh A ,O, K thaúng haøng. 
Baøi 2: Cho tam giaùc ABC (AB < AC) coù 3 goùc nhoïn. Ñöôøng troøn 
taâm O ñöôøng kính caét caùc caïnh AB, AC theo thöù töï taïi E vaø D . Goïi 
H laø giao ñieåm cuûa BD vaø CE , K laø giao ñieåm cuûa AH vaø BC. Töø 
A keû caùc tieáp tuyeán AM, AN ñeán ñöôøng troøn (O) vôùi M,N laø caùc 
tieáp ñieåm. 

a) Chöùng minh : 𝐴𝑁𝑀̂ = 𝐴𝐾𝑁̂. 
b) Chöùng minh ba ñieåm M,H,N thaúng haøng. 

Baøi 3: Töø ñieåm M treân cung BC cuûa ñöôøng troøn ngoaïi tieáp ABC , 
keû caùc ñöôøng vuoâng goùc MP, MQ, MR laàn löôït xuoáng caùc caïnh 
AB, BC, CA.Chöùng minh raèng P, Q, R thaúng haøng. 
Baøi 4: Cho tam giaùc ABC coù 3 goùc nhoïn noäi tieáp ñöôøng troøn (O) , 
caùc ñöôøng cao BD, CE caét nhau taïi H vaø laàn löôït caét ñöôøng troøn 
taïi F vaø G . Goïi M laø moät ñieåm baát kyø treân cung nhoû BC , MG 
caét AB taïi I , IH caét AC taïi K. Chöùng minh raèng ba ñieåm M, K, F 
thaúng haøng. 

Baøi 

11 
CAÙC BAØI TOAÙN VEÀ CHÖÙNG MINH  

BA ÑIEÅM THAÚNG HAØNG 
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ÑEÀ 1 

Baøi 1. Giaûi caùc phöông trình vaø heä phöông trình sau: 

a) 𝑥2 − 2√5𝑥 + 4 = 0  b) x4 -29x2 +100 =0 
 

c){
5𝑥 + 6𝑦 = 17

9𝑥 − 𝑦 = 7
 

 
Baøi 2: Thu goïn caùc bieåu thöùc sau :  

a) A = 
√4−2√3

√6−√2
   b) B = (3√2 + √6)√6 − 3√3 

 
Baøi 3: Moät khu vöôøn hình chöõ nhaät coù dieän tích baèng 675m2 vaø 
coù chu vi baèng 120m. Tìm chieàu daøi vaø chieàu roäng cuûa khu vöôøn. 
 
Baøi 4: Cho phöông trình x2 -2mx +m2 –m+1 =0 vôùi m laø tham soá vaø x 
laø aån soá. 

a) Giaûi phöông trình vôùi m =1. 
b) Tìm m ñeå phöông trình coù hai nghieäm phaân bieät x1 ; x2 . 

c) Vôùi ñieàu kieän caâu (b) haõy tìm m ñeå bieåu thöùc A = x1x2 –x1-x2 
ñaït giaù trò nhoû nhaát. 

 

Baøi 

12 
MOÄT SOÁ ÑEÀ THI VAØO LÔÙP 10 
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Baøi 5: Cho tam giaùc ABC coù 3 goùc nhoïn (AB <AC). Ñöôøng troøn 
ñöôøng kính BC caét AB, AC theo thöù töï taïi E vaø F . Bieát BF caét CE 
taïi H vaø AH caét BC taïi D. 

a) Chöùng minh töù giaùc AEHF noäi tieáp vaø AH vuoâng goùc vôùi 
BC. 

b) Chöùng minh AE.AB = AF.AC. 
c) Goïi O laø taâm ñöôøng troøn ngoaïi tieáp tam giaùc ABC vaø K laø 

trung ñieåm cuûa BC . Tính tæ soá 
𝑂𝐾

𝐵𝐶
 khi töù giaùc BHOC noäi tieáp . 

d) Cho HF = 3cm, HB =4cm, CE = 8cm  vaø HC > HE. Tính HC. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ÑEÀ 2 
 

Baøi 1: Cho bieåu thöùc  𝑃 = (1 −
𝑥

𝑥−√𝑥+1
) :

𝑥+2√𝑥+1

𝑥√𝑥+1
 vôùi x ≥ 0. 

a) Ruùt goïn bieåu thöùc P. 
b) Tìm x ñeå P < 0. 

 
Baøi 2: Cho phöông trình : x2 +2mx +m -1 =0 

a) Giaûi phöông trình khi m=2 
b) Chöùng minh phöông trình luoân coù hai nghieäm phaân bieät vôùi 

moïi m. Haõy xaùc ñònh m ñeå phöông trình coù nghieäm döông. 
 
Baøi 3:  

a) Giaûi phöông trình : 3x2 +3x -2√𝑥2 + 𝑥 = 1 

b) Cho heä phöông trình : {
2𝑥 − 𝑦 = 𝑚 − 2

𝑥 + 2𝑦 = 3𝑚 + 4
 

 Giaûi heä phöông trình khi m =2 

 Tìm m ñeå heä phöông trình coù nghieäm (x;y) thoûa maõn : x2 
+y2 =10. 

 
Baøi 4: Cho ñöôøng troøn (O; R) coù ñöôøng kính AB , ñieåm I naèm giöõa 
hai ñieåm A vaø O . Keû ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi AB taïi I, ñöôøng 
thaúng naøy caét ñöôøng troøn (O; R) taïi M vaø N . Goïi S laø giao ñieåm 
cuûa hai ñöôøng thaúng BM vaø AN . Qua S keû ñöôøng thaúng song song 
vôùi MN , ñöôøng thaúng naøy caét caùc ñöôøng thaúng AB vaø AM laàn 
löôït ôû K vaø H . Haõy chöùng minh : 

a) Töù giaùc SKAM laø töù giaùc noäi tieáp vaø HS.HK = HA.HM. 
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b) KM laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn (O; R). 
c) Ba ñieåm H, N, B thaúng haøng. 

 
Baøi 5 : Cho x2 +y2 =6 

Tìm giaù trò lôùn nhaát, nhoû nhaát cuûa bieåu thöùc m = x- √5y. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ÑEÀ 3 

Baøi 1:  
a) Giaûi phöông trình : 2(x-1) = 3-x. 

b) Giaûi heä phöông trình : {
𝑦 = 𝑥 − 2

2𝑥 − 3𝑦 = 9
 

 
Baøi 2 :  

a) Cho haøm soá y =f(x) = -
1

2
𝑥2. Tính f(0) ; f(2) ; f(

1

2
); f(−√2). 

b) Cho phöông trình aån x : x2 -2(m+1)x + m2 -1 =0. Tìm giaù trò cuûa m 

ñeå phöông trình coù hai nghieäm x1; x2 thoûa maõn 𝑥1
2 + 𝑥2

2 = 𝑥1𝑥2 +
8 

 
Baøi 3:  

a) Ruùt goïn bieåu thöùc A = (
1

𝑥+√𝑥
−

1

√𝑥+1
) :

√𝑥−1

𝑥+2√𝑥+1
 vôùi x > 0 vaø x≠ 1. 

b) Hai oâtoâ cuøng xuaát phaùt töø A ñeán B , oâ toâ thöù nhaát chaïy 

nhanh hôn oâtoâ thöù hai moãi giôø 10km neân ñeán B sôùm hôn 
oâtoâ thöù hai 1 giôø. Tính vaän toác hai xe oâtoâ. Bieát quaõng 
ñöôøng AB daøi 300km. 

 
Baøi 4: Cho ñöôøng troøn (O) daây AB khoâng ñi qua taâm O , treân cung 
nhoû AB laáy ñieåm M ( M khoâng truøng vôùi A,B) keû daây MN vuoâng 

goùc vôùi AB taïi H , keû MKAN ( K thuoäc AN). 
a) Chöùng minh boán ñieåm A, M, H ,K thuoäc moät ñöôøng troøn. 
b) Chöùng minh MN laø tia phaân giaùc cuûa goùc BMK. 
c) Khi M di chuyeån treân cung nhoû AB . Goïi E laø giao ñieåm cuûa HK 

vaø BN. Xaùc ñònh vò trí cuûa ñieåm M ñeå (MK.AN + ME.NB) coù 
giaù trò lôùn nhaát. 
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Baøi 5: Cho x, y thoûa maõn √𝑥 + 2 − 𝑦3 = √𝑦 + 2 − 𝑥3. Tìm giaù trò nhoû 

nhaát cuûa bieåu thöùc : B = x2+2xy-2y2+2y+10. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ÑEÀ 4 

Baøi 1:  

a) Giaûi phöông trình: 
𝑥−1

2
+ 1 =

𝑥+1

4
 

b) Giaûi heä phöông trình : {
𝑥 = 2𝑦

𝑥 − 𝑦 = 5
 

 
Baøi 2:  

a) Ruùt goïn bieåu thöùc : A = 
2(√𝑥−2)

𝑥−4
+

√𝑥

√𝑥+2
 . Vôùi x ≥ 0 vaø x ≠ 4. 

b) Moät hình chöõ nhaät coù chieàu daøi hôn chieàu roäng 2cm vaø 
dieän tích cuûa noù laø 15cm2 . Tính chieàu daøi vaø chieàu roäng 
cuûa hình chöõ nhaät ñoù. 

 
Baøi 3: Cho phöông trình : x2 -2x +m -3 =0. 

a) Giaûi phöông trình vôùi m=3. 
b) Tính giaù trò cuûa m bieát phöông trình ñaõ cho coù hai nghieäm 

phaân bieät x1 , x2 vaø thoûa maõn ñieàu kieän : 𝑥1
2 − 2𝑥2 + 𝑥1𝑥2 =

−12. 
 
Baøi 4: Cho tam giaùc MNP caân taïi M coù caïnh ñaùy nhoû hôn caïnh 
beân noäi tieáp ñöôøng troøn (O;R). Tieáp tuyeán taïi N vaø P cuûa ñöôøng 
troøn laàn löôït caét tia MP vaø tia MN taïi E vaø D . 

a) Chöùng minh : NE2 = EP.EM 
b) Chöùng minh töù giaùc DEPN laø töù giaùc noäi tieáp. 
c) Qua P keû ñöôøng thaúng vuoâng goùc vôùi NM caét ñöôøng troøn 

(O) taïi K ( K khoâng truøng vôùi P). Chöùng minh raèng : MN2 + NK2 
= 4R2. 

 
Baøi 5 : Tìm giaù trò lôùn nhaát ,nhoû  nhaát cuûa bieåu thöùc 

 A =
6−8𝑥

𝑥2+1
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ÑEÀ 5 

Baøi 1:  

a) Tìm taát caû caùc giaù trò cuûax ñeå bieåu thöùc √2𝑥 − 1 coù nghóa. 

b) Giaûi heä phöông trình : {
𝑥 + 2𝑦 =  −4
3𝑥 + 5𝑦 = 1

 

c) Ruùt goïn : 
1

3−√2
+

1

3+√2
 

 
Baøi 2 : Cho haøm soá y = -x2 coù ñoà thò (P) vaø y = 2x+m coù ñoà thò (d) 
treân cuøng moät heä truïc toïa ñoä. 

a) Veõ ñoà thò (P). 
b) Ñònh m ñeå (P) vaø (d) coù ñieåm chung duy nhaát. Veõ (d) vôùi m 

vöøa tìm ñöôïc. 
 

Baøi 3:  

a) Ruùt goïn bieåu thöùc M = (
1

1−√𝑎
−

1

1+√𝑎
) (1 −

1

√𝑎
) vôùi a≠1 vaø a>0. 

b) Tính giaù trò cuûa M khi a = 
1

9
. 

 
Baøi 4: Cho ñöôøng troøn taâm O ñöôøng kính AB = 2R vaø E laø ñieåm 
baát kyø treân ñöôøng troøn ñoù ( E khaùc A vaø B). Ñöôøng phaân giaùc 
goùc AEB caét ñoaïn thaúng AB taïi F vaø caét ñöôøng troøn (O) taïi ñieåm 
thöù hai K khaùc A. 

a) Chöùng minh raèng KAF vaø KEA ñoàng daïng. 

b) Goïi I laø giao ñieåm cuûa ñöôøng trung tröïc ñoaïn EF vôùi OE. 
Chöùng ming raèng ñöôøng troøn (I; IE) tieáp xuùc vôùi ñöôøng troøn 
(O) taïi E vaø tieáp xuùc vôùi ñöôøng thaúng AB taïi F. 

c) Goïi M vaø N laàn löôït laø giao ñieåm thöù hai cuûa AE, BE vôùi 
ñöôøng troøn (I; IE). Chöùng minh raèng : MN // AB. 

d) Goïi P laø giao ñieåm cuûa NF vaø AK ; Q laø giao ñieåm cuûa MF 

vaø BK. Tìm giaù trò nhoû nhaát cuûa chu vi KPQ theo R khi E 
chuyeån ñoäng treân ñöôøng troøn (O). 
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ÑEÀ 6 

Baøi 1: Cho bieåu thöùc : A = (
6𝑥+1

𝑥2−6𝑥
+

6𝑥−1

𝑥2+6𝑥
) .

𝑥2−36

12𝑥2+12
  ( vôùi x ≠ 0; x ≠ -6; x ≠ 

6) 

a) Ruùt goïn bieåu thöùc A 

b) Tính giaù trò cuûa bieåu thöùc A vôùi x = √9 + 4√5 
 
Baøi 2:  

a) Giaûi caùc phöông trình : 

𝑥 −
15

𝑥
= 2√𝑥 + 5 − 2 = 0 

b) Cho phöông trình: x2 -2(m+1)x +2m +10 =0 coù hai nghieäm x1 ; x2. 

Tìm giaù trò cuûa m ñeå 10x1x2 +𝑥1
2 + 𝑥2

2 ñaït giaù trò nhoû nhaát. 
Baøi 3 : veõ ñoà thò haøm soá y = -0,5x2. Treân ñoà thò haøm soá y laáy 
hai ñieåm A vaø B coù hoaønh ñoä laàn löôït laø -1 vaø 2. Haõy vieát 
phöông trình ñöôøng thaúng AB. 
 
Baøi 4: Cho ñöôøng troøn (O) vaø moät ñieåm A beân ngoaøi ñöôøng troøn 
sao cho OA = 3R . Veõ caùc tieáp tuyeán AB, AC ñeán (O) (B, C laø caùc 
tieáp ñieåm). 

a) Chöùng minh töù giaùc OBAC noäi tieáp 
b) Qua B keû ñöôøng thaúng song song vôùi AC caét (O) taïi D ( khaùc 

B). Ñöôøng thaúng AD caét (O) taïi E khaùc D. Chöùng minh : AB2 = 
AE.AD vaø CE2=EB.EA 

c) Chöùng minh raèng tia ñoái cuûa tia EC laø phaân giaùc cuûa goùc 
BEA. 

d) Tính dieän tích tam giaùc BDC theo R. 
 

Baøi 5: Cho heä phöông trình : {
𝑥 + 𝑦 = 𝑚     (1)

𝑚𝑥 + 𝑦 = 1        (2)
 

a) Giaûi heä phöông trình vôùi m =2 
b) Xaùc ñònh giaù trò m ñeå hai ñöôøng thaúng coù phöông trình (1), (2) 

caét nhau taïi moät ñieåm treân parabol y =-2x2. 
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ÑEÀ 7 

Baøi 1: Cho bieåu thöùc A = 1: (
𝑥+2

𝑥√𝑥+1
+

√𝑥−1

𝑥−√𝑥+1
−

√𝑥−1

𝑥−1
). 

a) Vôùi ñieàu kieän naøo cuûa x thì A xaùc ñònh. 
b) Ruùt goïn bieåu thöùc A 
c) Chöùng minh A >1 vôùi moïi x > 0 vaø x ≠ 1. 

 
Baøi 2: Cho haøm soá y =-3x2 coù ñoà thò (P) vaø ñöôøng thaúng (d) coù 
phöông trình  
y =2x -5. 

a) Veõ ñoà thò (P) vaø ñöôøng thaúng (d) treân cuøng moät heä truïc 
toïa ñoä Oxy . 

b) Xaùc ñònh toïa ñoä giao ñieåm A vaø B cuûa ñoà thò (P) vaø thöôøng 
thaúng (d). 

c) Tìm toïa ñoä ñieåm M treân cung AB cuûa ñoà thò (P) sao cho tam 
giaùc MAB coù dieän tích lôùn nhaát. 

Baøi 3: Hai ngöôøi ñi xe ñaïp khôûi haønh cuøng moät luùc töø hai ñòa 
ñieåm A vaø B treân cuøng moät ñöôøng thaúng. Ngöôøi naøy ñi tôùi ñieåm 
xuaát phaùt cuûa ngöôøi kia roài trôû veà ñieåm xuaát phaùt cuûa mình. 
Laàn gaëp nhau thöù nhaát caùch A 8km vaø laàn gaëp nhau thöù hai 
caùch B 5km. Tính quaõng ñöôøng AB, bieát vaän toác cuûa hai ngöôøi 
khoâng ñoåi trong suoát thôøi gian ñi vaø veà. 
 
Baøi 4: Cho ñöôøng troøn taâm O baùn kính R vaø ñöôøng thaúng (d) naèm 

ngoøai ñöôøng troøn , keû OH vuoâng goùc vôùi (d) taïi H. Bieát OH = R√2 
.Treân  ñöôøng thaúng (d) laáy ñieåm A (A khoâng truøng vôùi H) . Töø A 
veõ hai tieáp tuyeán AB, AC ñeán (O) (B,C laø tieáp ñieåm). 

a) Chöùng minh naêm ñieåm A, B, O, C, H cuøng thuoäc moät ñöôøng 
troøn. Haõy xaùc ñònh taâm I. 

b) Tia OC caét ñöôøng thaúng d taïi E. Chöùng minh EHC vaø EAO 
ñoàng daïng. 

c) Bieát OA = 2R, treân ñoaïn AC laáy ñieåm F sao cho 𝐹𝐴𝑂̂ = 150. Tính 
dieän tích tam giaùc FAI theo R. 
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d) Chöùng minh raèng ñöôøng thaúng BC luoân ñi qua ñieåm coá ñònh 
K khi A di ñoäng treân ñöôøng thaúng d. 

Baøi 5: cho x,y thoûa maõn 4x +y =1 . Chöùng minh raèng : 4x2 +y2≥
1

5
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

ÑEÀ 8 

Baøi 1: Cho bieåu thöùc A = √
𝑏

𝑎
−

√𝑎𝑏−√𝑎2

𝑎
. 

a) Tìm ñieàu kieän ñoái a, b ñeå bieåu thöùc A xaùc ñònh. 
b) Ruùt goïn bieåu thöùc A. 

 
Baøi 2 

a) Giaûi heä phöông trình : {
𝑥2 + 3𝑦 = 1

3𝑥2 − 𝑦 = 1
 

b) Giaûi baát phöông trình : x +|𝑥 − 1| > 5 
 
Baøi 3: Chöùng minh raèng , neáu phöông trình x2 + 2mx +n =0 coù 

nghieäm thì phöông trình x2 + 2(𝑘 +
1

𝑘
) 𝑚𝑥 + 𝑛 (𝑘 +

1

𝑘
)

2
= 0   cuõng coù 

nghieäm ( vôùi m, n, k laø caùc tham soá ; k ≠ 0)  

 
Baøi 4: Cho haøm soá y = ax +b coù ñoà thò (d) vaø haøm soá y = kx2 coù 
ñoà thò (P) . 

a) Tìm a, b bieát raèng (d) ñi qua A(-1 ; 3) vaø B(2;0). 
b) Tìm k ≠ 0 sao cho (P) tieáp xuùc vôùi ñöôøng thaúng (d) vöøa tìm. 

Vieát phöông trình (P). 
 
Baøi 5: Töø ñieåm M naèm ngoaøi ñöôøng troøn (O; R) veõ hai tieáp tuyeán 
MA, MB ñeán (O) (A, B laø caùc tieáp ñieåm). Goïi C laø moät ñieåm treân 
cung lôùn AB cuûa ñöôøng troøn (O). Veõ AH vuoâng goùc vôùi BC ( H 
thuoäc BC). Goïi I laø trung ñieåm cuûa AH , CI caét (O) taïi ñieåm thöù hai 
E . ME caét (O) taïi ñieåm thöù hai F , MO caét AB taïi K. 

a) Chöùng toû : MO  AB taïi K 
b) Chöùng toû : MA2 = ME.MF 

c) Chöùng toû : 𝐴𝐸𝐾̂ = 900 
d) Chöùng toû OM tieáp xuùc vôùi ñöôøng troøn ngoaïi tieáp tam giaùc 

MEA. 
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ÑEÀ 9 

Baøi 1:  

a) Giaûi phöông trình : √𝑥2 − 4𝑥 + 4 = 49. 

b) Giaûi heä phöông trình : {
(𝑥 − 𝑦)2 + 3(𝑥 − 𝑦) = 4

2𝑥 + 3𝑦 = 12
 

c) Giaûi baát phöông trình :  2 +
3(𝑥+1)

8
< 3 −

𝑥−1

4
 

Baøi 2:  

a) Tìm giaù trò cuûa x ñeå bieåu thöùc 
1

𝑥2−2√2𝑥+5
 coù giaù trò lôùn nhaát. 

b) Cho bieåu thöùc P = (
𝑎+√𝑎2−𝑏2

𝑎−√𝑎2−𝑏2
−

𝑎−√𝑎2−𝑏2

𝑎+√𝑎2−𝑏2
) :

4√𝑎4−𝑎2𝑏2

𝑏2
 

Vôùi |𝑎|>|𝑏|> 0. Ruùt goïn bieåu thöùc P. 
 

 Baøi 3: Neáu hai voøi nöôùc cuøng chaûy vaøo moät caùi beå khoâng coù 
nöôùc thì sau 12 giôø ñaày beå . Hai voøi nöôùc cuøng chaûy 8 giôø thì 
ngöôøi ta khoùa voøi I, coøn voøi II tieáp tuïc chaûy. Do taêng coâng suaát 
voøi II leân gaáp ñoâi , neân voøi II ñaõ chaûy ñaày phaàn coøn laïi cuûa 
beå trong 3 giôø röôõi. Hoûi neáu moãi voøi chaûy moät mình vôùi coâng 
suaát bình thöôøng thì phaûi bao laâu môùi ñaày beå?. 
 
Baøi 4: Cho tam giaùc ABC coù caùc goùc ñieàu nhoïn (AB ≠ AC) noäi tieáp 

trong ñöôøng troøn (O) . H laø giao ñieåm cuûa caùc ñöôøng cao AD, BE, 
CF vaø Q laø ñieåm ñoái xöùng cuûa H qua trung ñieåm ñoaïn BC. 

a) Chöùng minh  𝐵𝐸𝐹̂ = 𝐵𝐸𝐷̂ = 𝑄𝐵𝐶̂. 
b) Chöùng minh Q naèm treân ñöôøng troøn (O). 
c) Töø A keû Ax // EF , ñöôøng thaúng Ax caét ñöôøng thaúng BC ôû K . 

Chöùng minh Ax laø tieáp tuyeán cuûa ñöôøng troøn (O) vaø AK2 = 
KB.KC. 

d) Goïi I laø ñieåm ñoái xöùng cuûa O qua BC. Chöùng minh raèng AO = 
HI. 

 

Baøi 5: Cho hai soá thöïc döông x, y thoûa maõn 
4

𝑥
+

5

𝑦
≥ 23. Tìm giaù trò 

nhoû nhaát cuûa bieåu thöùc P = 8𝑥 +
6

𝑥
+ 18𝑦 +

7

𝑦
. 
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ÑEÀ 10 

 

Baøi 1: Ruùt goïn bieåu thöùc A = 
3(√𝑎𝑏−𝑏)

𝑎−𝑏
+

(√𝑎−√𝑏)3+2𝑎√𝑎+𝑏√𝑏

𝑎√𝑎+𝑏√𝑏
 

( vôùi a >0 , b>0, vaø a≠ b). 

 
Baøi 2: Cho phöông trình : (m+1)x2 -2(m-1)x +m -2=0 

a) Xaùc ñònh m ñeå phöông trình coù hai nghieäm phaân bieät 
b) Xaùc ñònh m ñeå phöông trình coù moät nghieäm baèng 2 vaø tính 

nghieäm kia. 
c) Xaùc ñònh m ñeå phöông trình coù hai nghieäm x1, x2 thoûa maõn heä 

thöùc : 

 
1

𝑥1
+

1

𝑥2
=

7

4
 

Baøi 3:  

a) Tìm toïa ñoä giao ñieåm cuûa parabol y = 
1

3
𝑥2 vaø ñöôøng thaúng y = 

1

6
(𝑥 + 21) 

b) Vôùi giaù trò naøo cuûa k ñeå ñöôøng thaúng y = k(x-1) tieáp xuùc 

vôùi parabol y= 
1

3
𝑥2 

 
Baøi 4: Moät maët phaúng ñi qua truïc OO’ cuûa moät hình truï , phaàn 
maët phaúng ñoù bò giôùi haïn bôûi hình truï laø moät hình chöõ nhaät coù 
dieän tích laø 72cm2. Tính dieän tích xung quanh vaø theå tích hình truï, 
bieát raèng ñöôøng kính ñaùy baèng moät nöûa ñöôøng cao. 
 
Baøi 5: Töø moät ñieåm A ôû ngoøai ñöôøng troøn (O) keû hai tieáp tuyeán 
AB, AC ñeán (O) ( B,C laø caùc tieáp ñieåm). Veõ ñöôøng kính BD cuûa 
ñöôøng troøn (O) , AD caét ñöôøng troøn (O) ôû E. 

a) Chöùng minh : AB2 = AE.AD 
b) Keû ñöôøng kính EK cuûa ñöôøng troøn (O) , KC caét DE ôû I. 

Chöùng minh I laø trung ñieåm cuûa DE. 
c) Goïi H laø giao ñieåm cuûa OA vôùi BC . Chöùng minh HC laø tia 

phaân giaùc cuûa goùc DHE. 
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d) Goïi S laø giao ñieåm cuûa hai tia OI vaø BC . Chöùng minh SD laø 
tieáp tuyeán cuûa (O). 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

ÑEÀ 11 

Baøi 1 : Cho bieåu thöùc P = 
𝑥2−√𝑥

𝑥+√𝑥+1
−

2𝑥+√𝑥

√𝑥
+

2(𝑥−1)

√𝑥−1
 

a) Ruùt goïn P. 
b) Tìm giaù trò nhoû nhaát cuûa P 

c) Tìm x ñeå bieåu thöùc Q = 
2√𝑥

𝑃
 nhaän giaù trò laø soá nguyeân. 

 
Baøi 2: Trong maët phaúng toïa ñoä Oxy, cho parabol (P) : y = -x2 vaø 
ñöôøng thaúng (d) ñi qua ñieåm I(0;-1) coù heä soá goùc k. 

a) Vieát phöông trình ñöôøng thaúng (d). Chöùng minh vôùi moïi giaù trò 
cuûa k , (d) luoân caét (P) taïi hai ñieåm phaân bieät A vaø B. 

b) Goïi hoaønh ñoä cuûa A vaø B laø x1 vaø x2   , chöùng minh |𝑥1 −
𝑥2| ≥ 2 

c) Chöùng minh tam giaùc OAB vuoâng 
 
Baøi 3: Cho tam giaùc ABC coù 3 goùc nhoïn noäi tieáp trong ñöôøng troøn 
(O) ( AB <AC). Ñöôøng troøn taâm O1 tieáp xuùc vôùi ñöôøng troøn (O) taïi 
M , tieáp xuùc vôùi hai caïnh AB, AC laàn löôït taïi L vaø K. Goïi E laø giao 
ñieåm thöù hai cuûa MK vôùi ñöôøng troøn (O). 

a) Chöùng minh ME laø tia phaân giaùc cuûa goùc 𝐴𝑀𝐶̂. 

b) Tia phaân giaùc Mx cuûa goùc 𝐵𝑀𝐶̂ caét LK taïi I . Chöùng minh 
raèng boán ñieåm M, I, K, C cuøng thuoäc moät ñöôøng troøn. 

c) Chöùng minh CI laø tia phaân giaùc cuûa goùc 𝐵𝐶𝐴̂ 
 
Baøi 4: Giaû söû x, y, z laø caùc soá thöïc thoûa maõn ñieàu kieän: 
x+y+z+xy+yz+zx = 6 
Chöùng minh raèng : x2 + y2+ z2≥ 3. 
 
 
 
 
 
 


