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 1. Lũy thừa với số mũ hữu tỉ 

Định nghĩa: 

Cho số thực 0a   và số hữu tỉ 
m

r
n

  (trong đó , , 2m n n   ). 

Lũy thừa của a  với số mũ r  là: 

m

r n mna a a   

Ví dụ 1: 

   
2

3 2 338 8 64 4    

   
1

4
1/4 4

1 1 1
16

16 216



    

 2. Lũy thừa với số mũ thực 

Khái niệm: 

Để định nghĩa a  với   là một số vô tỉ (ví dụ 23 ), ta sử dụng một dãy số hữu tỉ nr  có giới hạn là 

. Khi đó: 

lim nr

n
a a


  

Chú ý quan trọng về điều kiện cơ số: 

   Với số mũ nguyên dương: Cơ số a . 

   Với số mũ 0 và nguyên âm: Cơ số 0a  . 

   Với số mũ hữu tỉ và số mũ thực: Cơ số 0a  . 

 3. Tính chất của lũy thừa với số mũ thực 

Cho , 0a b   và ,   . Ta có các tính chất tương tự như lũy thừa với số mũ nguyên: 

a) 1.  a a a      (Nhân hai lũy thừa cùng cơ số) 

b) 2.  
a

a
a


 



  (Chia hai lũy thừa cùng cơ số) 
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c) 3.  ( )a a     (Lũy thừa của lũy thừa) 

d) 4.  ( )a b a b      (Lũy thừa của một tích) 

e) 5.  
a a

b b

 



 
 

 
 (Lũy thừa của một thương) 

4. So sánh các lũy thừa 

Cho cơ số a  và các số mũ ,  : 

   Trường hợp 1a  : a a       (Cùng chiều) 

   Trường hợp 0 1a  : a a       (Ngược chiều) 

 

Ví dụ 2: So sánh 23  và 33  

Vì 3 1  và 2 3  nên 2 33 3 . 

 5. Luyện tập (bài tập mẫu) 

Dạng 1: Rút gọn biểu thức 

Rút gọn biểu thức 

1

3

1

6

x x
P

x


  với 0x  . 

Giải: 

1 1 1 51
5 1 4 23 3 2 62

3 26 6 6 3
1 1 1

6 6 6

x x x x
P x x x x

x x x




        

 

Dạng 2: Tính giá trị biểu thức 

Tính 
1

1,5 325 (0,125)A


   

Giải: 

1/3 3
2

2 3/2 1/3 3 32
1

(5 ) 5 (8) 5 8 125 2 127
8

A


 

         
 

. 
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 Dạng 3: Rút gọn biểu thức chứa biến (Sử dụng hằng đẳng thức) 

Ví dụ 3: Cho $a, b$ là các số dương. Rút gọn biểu thức: 

3 3

2 2

1 1 1 1

2 2 2 2

a b a b
A

a b a b a b

 
 

  

 

Hướng dẫn giải: 

Để giải bài này, ta nhận xét các biểu thức dưới dạng lũy thừa của 
1

2a  và 
1

2b : 

   Ta có: 
1

22( )a a  và 
1

22( )b b  

   Ta có: 
3 1

32 2( )a a  và 
3 1

32 2( )b b  

 

Áp dụng hằng đẳng thức hiệu hai bình phương và tổng hai lập phương: 

1.  Phân thức thứ nhất: 

1 1 1 1 1 1
1 12 22 2 2 2 2 2
2 2

1 1 1 1 1 1

2 2 2 2 2 2

( ) ( ) ( )( )a b a b a b a b
a b

a b a b a b

   
   

  

 

2.  Phân thức thứ hai: 

3 3 1 1 1 1 1 1
1 13 32 2 2 2 2 2 2 2
2 2

1 1 1 1 1 1 1 1

2 22 2 2 2 2 2 2 2

( ) ( ) ( )( )

( ) ( )

a b a b a b a a b b
a b

a b a b a b a b a a b b

    
   

     

 

 

3.  Kết quả: 

1 1 1 1

2 2 2 2( ) ( ) 0A a b a b      

 Dạng 4: So sánh các số mũ thực (Trường hợp cơ số nhỏ hơn 1) 

Ví dụ 4: Không dùng máy tính bỏ túi, hãy so sánh hai số sau: 
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3 1,7

và
4 4

M N
    

    
   

 

Để so sánh hai lũy thừa cùng cơ số, ta thực hiện các bước: 

1.  Xét cơ số: Cơ số ở đây là 
4

a


 . 

    Vì 3,14   nên 0,785
4


 . 

    0 1
4


   . 

2.  So sánh số mũ: 

    Ta có 3 1,732 . 

    Dễ thấy 1,732 1,7 3 1,7   . 

3.  Kết luận: 

    Vì cơ số 
4

a


  nằm trong khoảng (0;1)  nên hàm số lũy thừa sẽ nghịch biến (ngược chiều). 

    Do 3 1,7  nên 

3 1,7

4 4

    
   

   
. 

    Vậy M N . 

 


