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& KIEN THUC CAN NHO

1. HAM SO LIEN TUC TAI DIEM

#Ham s6 f(x) lién tuc tai z = xp <> lim f(z) = f(zo)

& lim f(z) = lim f(z) = f(z0).

I

%Ham sé f(z) khong lién tuc tai = = =, = f(z) gidn doan tai z = z,.
2. HAM SO LIEN TUC TREN MIEN
4Ham sé y — f(z) dudc goi la lién tuc trén moét khoang néu nd lién tuc tai moi diém cla
khodng dé. Ham sé y = f(z) dudc goi la lién tuc trén doan [a; b] néu né lién tuc trén khodng

(a:b) var lim f(z) = f(a). lim f(z) = (b)

T—aT

4Moi ham sé sd ca@p xdc dinh trén khodng néo thi sé lién tuc trén khodng dé.

Vi du:

a)y =z +z — 3lién tuc trén ;
2' ]. s I 3

b) y * lién tuc trén (—oo; 1) va (1; +oo ).
£

4Gid sty = f(z) va y = g(z) la hai ham sé lién tuc tai diém z;,. Khi dé

+ Cdachamséy = f(z) + g(z),y = f(z) — g(z) va y = f(z).g(z) lién tuc tai ;

f(z)

+ Ham sé —— lién tuc tai =, néu g(z,) # 0.
g9(z) (o)

& PHAN DANG BAIL TAP

fi o TFETO .
Dang 1. Cho f(z) f(2) néu . Xét tinh lién tuc tai z — z.

Phudng phdp:

1) Tinh f(:Eu) fg(:l’,[});

2) Tinh lim f(z) = lim fi();

Iy
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3) So sdnh f(zq) va lim f(z)

+ Néu bdng nhau thi lién tuc tai zy;
+ Néu khéng bdng nhau thi gidn doan tai z.

2?2 -3z +2 .
khi xz + 2

Vidu 1. Cho f(z) r—2 . Xét tinh lién tuc clia ham sé tai:

dr — 3 Ehiz =2

a)x =3
b))z =2
Ldi gidi
32 —3.3+2
a) f(3) - 2
}.iil%f{m) i‘iﬂxg m:;a:2| 2 3 ‘33.:; 2,

Vi _lil__'[%f{:r) f(3) nén ham sé lién tuc tai z = 3.

b) f(2) = 4.2~ 3 = 5;

o ‘ ;
lim f(z) lhn‘r‘iw lim{:E J(—1) lim(z — 1) = 1;
T2 2 & 2 z—+2 I 2 T2

Vi _lil__'[%f{:r) # f(2) nén ham sé gidn doan tai z = 2

VI +3-2
verao-2 khi z # 1

Vidu 2. Cho f(x) 1 T . Xét tinh lién tuc cla ham sé tai =
3 khixz—1

L&i gidi

1
f(1) 3’
Va4 3 -2

1if}f{m) lim

r—1 I 1

. r+3—-4 1
lim ;

1
lim— = —;
=1z~ 1)(vVz+3+2) ==lyz+3+2 4

Vi 1in}f{m) # f(1) nén ham sé gidan doan tai z = 1.
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4+ 22 5z 6

o khi x # 2
Vidu 3. Cho f(z) 1 o . Tim a d& ham sé lién tuc tai z — 2.
§($ ta) khixz =2
L& gidi
1
f(2) g(a t2);
z* + 2z? — 5z — 6 (z — 2)(z* + 4z + 3) z?+4r+3 4+8+3 I
li li . li li e
limf(z) = Iy——5— ih 2z -2z +2) o2 z(z +2) 2.4 8
i s . 1 15
Dé ham sé lién tuc tai z 2th|§(a +2) r

a+2=154a=13.
fi(z) T >z

Dang 2. Cho f(z) f2(z) néu = =z, Xét tinh lién tuc tai = — =z,
f;;(;}:) T <Xy

Phuong phap:

1) Tinh f(zy) = fa(xo);

2) Tinh lim f(z) = lim f3(z);

Ty Ty

3) Tinh lim f(z) = lim f(z);
4) So sanh cdac dai ludng via tinh

+ Néu tat ca bang nhau thi ham sé lién tuc tai zg;

+ Néu 3 mét dai ludng khdc cdc dai ludng con lai thi ham sé gidn doan tai z.

z? 4 2r — 3
P — khi z =1

Vidu 4. Xét tinh lién tuc cda ham soé f(x) VETiiT taiz = 1.
———— khiz <1

3
Loi giai
VIF1+7 T+4/2
f(1) ;

3 3
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VEFI+T T+V2

lim f(z) = lim

T—1- r—1- 3 3

x + 2z — 3 (z — 1)(z + 3) r+3 4
li : lim ——— = i li o
M@ MG ey ARri2 3

Vi f(1) lir:i1_f(;n) £ _li;rll_fﬁx) nén ham sé dd cho gidn doan tai z — 1.

(z+ 1 T+ 3
‘ T khiz>1
z—1
3
Vidu 5. Xét tinh lién tuc cda ham sé f(z) 1 khixz =1 tai z
3z — 62> 3216
khi z < 1
(322 dz+11 0TS

L&i gidi
=3
1

lim f(z) = lim r il ris
r—+1t r—17 xT 1

I (z4+1)° -z 3 ! i+ —2

im im

=z - 1)z + 1+ Ve +3) == (z-1)(z+1+vVz+3)

(z — 1)z +2) z+2 3

lim

lim =
=tz — 1)z +1+v2+3) ==z+l+/z+3 4

3z° — 62>~ 3z 46 : 1)(3z> — 3z — 6
lim f(z) = lim ‘ ,) 7 z lim (z 1)@= z —6)
o co1- 322 ldz + 11 e—1- (z - 1)(3z — 11)
. 3x* - 3z-6 3-3-6 3
lim -
r—~1- Jxr —11 311 4

Vi f(1) 111{1_}’(:3) lim f(x) nén ham sé da cho lién tuc tai =z = 1.

z—1t

Dang 3. Xét tinh lién tuc trén khodng, doan
Phudng phdp:

+ f(z) lién tuc trén (a; b) néu f(z) lién tuc tai moi diém thudc (a; b);
+ Moi ham sé sd cap xdc dinh trén khodng nao thi lién tuc trén khodng dé;
f(z) lién tuc trén (a; b)

+ f(z) lién tuc trén [a; b] }‘_{-}‘J{f(x) fla)
lim f(z) = £
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28 + 2+ 3
31

7

Vi du 6. Xét tinh lién tuc ciia ham sé f(z)

L&i gidi

e . 228 4z +3 ,

+Véiz # —1thi f(x) % xdc dinh Yz
-

Suy ra ham sé lién tuc trén (—oo; —1) v (—1; 400 )

7
+Vdiz 1thi f(z) = 5;

T—— ——1 Pl
F1)(22% - 22 + 3 20 22 +4+3 T
fg DG 204 8) 20 2013 T
r——1 (x4 1)(22 — 2z +1) z—-1 22 — 2 + 1 3
Vi f(—1) .li_mlf(z:) nén ham sé lién tuc tai z 1.

Véay ham sé lién tuc trén E.

2

Vidu 7. Xét tinh lién tuc cda ham sé f(z) rd+ 1

1

T br + 6

khi » # —1
trén E.
1
khix <2 |
trén .

2-xkhiez=>2

L& gidi
>~ bhx 1+ 6

+ Vi z < 2 thi f(z) T

Suy ra ham sé lién tuc trén (—oo; 2).

+ V@i z > 2thi f(z) = 2 — z xdc dinh trén (2; +o0 )

Suy ra ham sé lién tuc trén (2; 00 ).

+Véiz =2 tacé f(2) = lim f(z) =2 -2=0;

x>~ bxr+6
lim f(z) = lim ~——————
Jim f(z) = lm =)

xdc dinh Yz < 2
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(z — 2)(z — 3) r—3 1

lim . lim ,
=22z — 2)(2® + 22 +4) =2-2-2(z?+22x+4) 24

Vi f(2) # li%l_f(:t‘:) nén ham sé gidn doan tai z — 2.

Vay ham sé lién tuc trén (—oc;2) va (2; +oc ); gidn doan tai z = 2.
Dang 4. Chifng minh phudng trinh ¢é nghiém
Phudng phap:

f(z) lién tyc trén (a;b) )
Binh Ii: > f(z) = 0 co it nhat moét nghiém thudce (a3 b).

fla).f(b) <0
Chuy:
+ Néu chirng minh phuaong trinh f(z) = 0 ¢6 it nhat k nghiém thudc (a; b) thi ta chia (a;b) thanh
k khodng trdi dau.
+ Phuong trinh a,z" + a,_1z2" ' + ... + ay = 0 cd téi da n nghiém.

+ Néu phuong trinh chira tham sé ta thudng chon x dé triét tiéu tham sé.

+ lim f(z) = +oc => Ja > 0dé f(a) > 0;

lim f(z) oo = db < 0 dé f(b) < 0.

Vidu 8. Chiing minh z° — 2z* 4 1 = 0 ¢ nghiém.
L& gidi
bat f(z) = 2° — 22* + 1lién tuc trén R.
F0) =10 f(-2) = (-2 ~2.(-2" + 1< 0;
> f(0).f(~2) < 0 nén phuong trinh cé it nhat mét nghiém thudc (- 2;0).
Vay phudng trinh da cho cé nghiém.
Vidu 9. Ching minh z* — 3z + 1 = 0 c6 dung 3 nghiém phén biét.
Loi giai

bat f(z) = z* — 3z + 1lién tuc trén R.

| ~4

5 109
1(=5) ; } 5).f(—1) <0

f(-1) =
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Suy ra phudng trinh ¢é it nhat mét nghiém thudc (—5; —1) (1)
f(-1).f(1) =3.(-1) <0
Suy ra phudng trinh ¢é it nhat mét nghiém thudc (—1;1) (2)

F-5(2) = (-1)3<0

Suy ra phudng trinh cé it nhat mét nghiém thuéc (1;2) (3)
Tl (1), (2) va (3) suy ra phudng trinh cé it nhat 3 nghiém phdén biét.
Ma f(z) la da thic béc ba nén f(z) — 0 ¢ nhiéu nhét 3 nghiém.

Vay phuong trinh da cho cé dung 3 nghiém.
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